MINIATURAS MATEMATICAS DE LA GACETA DE LA RSME
VoL. 25 (2022), NUOM. 2, PAG. 326

La razon aurea y las medias metalicas
en el salino de Arquimedes

Para k entero positivo, sea pr = (k + vVk? +4)/2 la raiz positiva de la ecuacién
2?2 — kxr — 1 = 0. Estas ¢}, satisfacen ¢, = k + 1/, y son las denominadas medias
metdlicas; cuando k = 1, ¢ es la razon aurea.

Sobre un tridngulo rectangulo de catetos 1y k/2 se cons-
truye una semicircunferencia como muestra el grafico adjun-
to. A partir de esa semicircunferencia construimos un salino
de Arquimedes —Oscar Ciaurri nos lo presenta en su articulo
«El “Libro de los lemas”: un ejercicio de visualizacién», La k/2 O
Gaceta de la RSMFE 17 (2014), 221-245— con 16bulo central
de didmetro k, y prolongamos el radio PO (hipotenusa del tridngulo inicial) has-
ta que corta al borde del 16bulo central en el punto (). En esas circunstancias, la
longitud de PQ es ¢g. Aqui mostramos los salinos correspondientes a k =1, 2 y 3:

Comprobemos que long(PQ) = ¢y, fijindonos en el salino de la derecha. Por el
teorema de Pitdgoras, long(PO) = /1 + k2/4; ademas, long(0OQ) = k/2. Entonces,

long(PQ) = long(PO) +1ong(0Q) = (k + Vk? +4) /2 = ¢.

El didmetro a de los l6bulos laterales también estd relacionado con las medias
metélicas. El 4angulo APD es recto, pues abarca el didmetro de la circunferencia, con
lo cual, por el teorema de la altura, long(AB)-long(BD) = 12, es decir, a(k+a) = 1.
Pero k + a = long(BO) + long(OD) = long(0Q) 4 long(OP) = ¢y, luego a = 1/

JUAN Luis VARONA, DPTO. DE MATEMATICAS Y COMPUTACION, UNIVERSIDAD DE LA RIoJA
Correo electrénico: jvarona@unirioja.es
Pagina web: https://wuw.unirioja.es/cu/jvarona/



